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Stochastik
UBUNGSBLATT 12

Aufgabe 12.1 (6 Punkte).

(a) Sei X und Y zwei ZVen jeweils mit Verteilungsfunktionen Fx und Fy. Sei P{X > Y} = L
Zeigen Sie, dass F'x(z) < Fy(x) fiir alle z € R.

(b) Sei F und G zwei Verteilungsfunktionen mit F'(z) < G(x) fiir alle x € R. Zeigen Sie, dass es zwei
ZV X und Y auf dem selben WRaum existieren, so dass X > Y und F(zx) = P{X < z} und
G(z) =P{Y < z} fiir alle x € R.

Aufgabe 12.2 (4 Punkte). Sei X ~ Uniform[0, 1]. (D.h. die ZV X ist stetiggleichverteilt auf [0, 1]).
Geben Sie die Dichte von der ZV 1/X an.

Aufgabe 12.3 (6 Punkte). Sei F': R — R eine Funktion, die durch

%ex, z <0
Flx):=q3+z, z€0,3) (1)
1, T € [%,—&-oo)

gegeben ist.
(a) Zeigen Sie, dass F' eine Verteilungsfunktion einer gemischten ZV X ist.

(b) Geben Sie die partielle Dichte von X und die Liste der mdglichen Werten und deren Wahrschein-
lichkeiten fiir die diskrete Komponente von X an.

Aufgabe 12.4 (4 Punkte). Sei X und Y zwei unabhéngige (allgemeine, also nicht unbedingt diskrete
oder stetige) ZVen. Zeigen Sie, dass

E[XY] = E[X|E[Y]. 2)

(Vorausgesetzt ist, dass alle Erwartungswerte in (2) endlich sind.)



